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1.　いくつかの定義とこれまでの結果
の紹介
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positive link

oriented linkと oriented diagramを考える

定義

positive diagram (P-diagramと書く):
すべての crossingの signが+である diagram.
positive link (P-linkと書く):
positive diagramをもつ link.
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alternating link

定義

alternating diagram (A-diagramと書く):
crossingの上下関係が交互になっている diagram.

alternating link (A-linkと書く):
alternating diagramをもつ link.
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PA-link

定義

PA-diagram: positive-alternating diagram.

PA-link: PA-diagramをもつ link.

P and A link:
P-diagramとA-diagramをもつ link (P♯A-linkと書く).
(これらが同時に実現するかどうかわからない)

定理 (Nakamura, 2000)

P and A linkはPA-diagramをもつ.
(つまり, PA-linkである.)
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P’-link

定義
almost positive diagram (P’-diagramと書く):
one crossing changeでP-diagramになる diagram.

almost positive link (P’-linkと書く):
P’-diagramをもち, P-diagramをもたない link.
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A’-link

定義
almost alternating diagram (A’-diagramと書く):
one crossing changeでA-diagramになる diagram.

almost alternating link (A’-linkと書く):
A’-diagramをもち, A-diagramをもたない link.
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P♯A-link, P’♯A-link, P♯A’-link, P’♯A’-link

定理 (Stoimenow, 2005)

P’-linkはA-linkにはならない (P’♯A-linkは存在しない)
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2. P♯A’-linkはどんなdiagramをもつ
のか?
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P♯A’-diagramをもつ link part1

Question P♯A’-linkは, P♯A’-diagramをもつのか？

定理 1 (Inoue)

P♯A’-diagramをもつ linkは, PA-linkである.

証明の流れ (Jordanの曲線定理をつかう.)
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P♯A’-diagramをもつ link part2
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P♯A’-linkはどんな diagramをもつのか?

Question (again)

P♯A’-linkは, P♯A’-diagramをもつのか？

Answer

NO!!

Question

P♯A’-linkはどんな diagramをもつのか?
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(PA)’-link

定義

(PA)’-diagram: one crossing changeをすることで
PA-diagramになる diagram

(PA)’-link: (PA)’-diagramをもち,
PA-diagramをもたない link
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注意 任意のPA-linkは (PA)’-diagramをもつ.

PA-linkの (PA)’-diagram

定理 (Cromwell, 1989)

11交点以下のPA’-knotは (PA)’-knotである.

定理 (Jong–Kishimoto, 2010)

genus 2までのP-knotは, PA-knotまたは (PA)’-knotで
ある.
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3. Mentesinos linkについて
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Montesinos linkに関する定理と命題

Montesinos link

定理 (Abe–Kishimoto, 2010)

Montesinos linkはA-linkまたはA’-linkである.

定理 2 (Inoue)

標準的 diagramとしてP-diagramをもつMontesinos link
はPA-linkまたは (PA)’-linkである.
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証明の流れ
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証明の流れ (続き)
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4. 今後に向けて
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. . . . . .

今後に向けて

P’♯A’-linkについては, knot 10145の鏡像が P’♯A’-knotであり, かつ
(PA)’-diagramをもつことが知られている.

つまり, (PA)’-linkであれば, P♯A’-linkまたは P’♯A’-linkのいずれか
である.

{(PA)′-link} ⊂ {P♯A′-link} ∪ {P ′♯A′-link}
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P’♯A’-diagramの例
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事実
P♯A’-diagramは redusedではない.

(理由: adequate性に着目する)
P-diagram⇒ + adequate,
reduced A’-diagram ⇒ non-adequate (+ adequateでも−
adequateでもない).
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